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Ïðî÷åòåòå âíèìàòåëíî!
×àñò ïúðâà è ÷àñò âòîðà ñúäúðæàò óñëîâèÿòà íà çàäà÷èòå ñúîòâåòíî íà ôðåí-

ñêè è àíãëèéñêè åçèê. Åäèíñòâåíèòå âúíøíè äîêóìåíòè, íà êîèòî èìàòå ïðàâî, ñà
ôðåíñêè è àíãëèéñêè ðå÷íèöè. Àêî æåëàåòå, ìîæåòå äà ïîëçâàòå êàëêóëàòîðè.

Ïðè îöåíÿâàíåòî íà çàäà÷èòå ãîëÿìà òåæåñò ùå èìàò ÿñíîòàòà è ñòèëúò íà èç-
ëîæåíèòå ðåøåíèÿ è àðãóìåíòàöèÿ. Íå èçïîëçâàéòå èçëèøíà ïðîçà â àðãóìåíòèòå
ñè, áúäåòå êðàòêè, òî÷íè è ÿñíè. Èçïîëçâàíåòî íà ñõåìè çà îíàãëåäÿâàíå íà ðàçñúæ-
äåíèÿòà Âè å æåëàòåëíî. Ïèøåòå ñàìî íà åçèêà, êîéòî ñòå èçáðàëè (ôðåíñêè
èëè àíãëèéñêè).

Çàäà÷èòå íîñÿò åäíàêúâ áðîé òî÷êè.
Àêî íàìåðèòå ãðåøêà â óñëîâèÿòà íà çàäà÷èòå, îòáåëåæåòå ÿ â ðàáîòàòà ñè è ïðî-

äúëæåòå áåç äà ïîâäèãàòå âúïðîñè êúì êâåñòîðèòå.
Ðàçïîëàãàòå ñ 4 ÷àñà. Óñïåõ!
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Première partie

Français

Problème I

Soit an une suite réelle telle que limnÑ�8 an�1� an� a2n � 0. Montrer que soit limnÑ�8 an � 0, soit
limnÑ�8 an � �8.

Problème II

a. Ivo et Marius sont pressés. Ils veulent se rendre du point A au point B situé à 2 kilomètres.
Malheureusement, ils disposent seulement d'un vélo. Chacun d'entre eux roule à 20km/h et marche à
5km/h. Dans combien de temps au minimum peuvent-ils se retrouver au point B ?

b. Les deux ont trouvé l'expérience marrante et le jour suivant décident de la partager avec quelques
amis. Ainsi n ¥ 1 personnes partent du point A simultanément, disposant de 0 ¤ k ¤ n vélos. Tout
le monde a les mêmes vitesse à pied et en vélo qu'Ivo et Marius. En combien de temps peuvent-ils se
retrouver au point B ?

Problème III

Trouver tous les entiers strictement positifs pa, b, p, q, nq tels que

a!� b!

pp� 1q!� pq � 1q!
�

3pn2 � 1q

2
,

avec p et q premiers tels que 12 divise p� 7 et q � 7.

��� FIN DE L'ENONCE ���
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Part II

English

Problem I

Let an be a sequence of real numbers such that limnÑ�8 an�1 � an � a2n � 0. Prove that either
limnÑ�8 an � 0 or limnÑ�8 an � �8.

Problem II

a. Ivo and Marius are in a hurry. They want to go from point A to point B located 2 kilometres
away. Unfortunately, they have only one bike. Each of them rides at 20km/h and walks at 5km/h. What
is the minimum amount of time they need to meet at point B?

b. The two found the experience fun and decided to share it with a few friends the next day. Hence,
n ¥ 1 people depart from point A simultaneously with a total of 0 ¤ k ¤ n bikes. Everyone rides and
walks with the same speed as Ivo and Marius do. In how much time can they meet at point B?

Problem III

Find all pa, b, p, q, nq positive integers satisfying

a!� b!

pp� 1q!� pq � 1q!
�

3pn2 � 1q

2
,

such that p and q are prime numbers and 12 divides p� 7 and q � 7.

��� END OF PAPER ���
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